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分析总结：
以上解法所设， 仅仅考虑了斜率存在的情况， 结合图形

易知 x=4 也满足条件， 所以上述解法是不完整的， 漏掉了斜
率不存在也符合题意的这一解： x=4． 故若将方程设为点斜式
或斜截式， 则应对斜率是否存在进行分类讨论， 否则极易漏解．

再试身手
已知圆 C： (x-1)2+(y-1)2=4， 直线 l 过点 P(2, 3)且与圆 C 交

于 A、 B 两点， 且 |AB |=2 3姨 ， 求直线 l 的方程．
〖答案〗x=2或 3x-4y+6=0．

例 2． 设直线 l 的方程为 x+ycos兹+3=0 (兹∈R)， 则直线 l 的
倾斜角 琢 的范围是 ．

错解： 由直线方程可得斜率 k=- １
cos兹 ．

∵ cos兹∈[-1, 1] 且 cos兹≠0， 则 k∈(-∞, -1]∪[1, +∞)．
则 tan琢∈(-∞, -1]∪[1, +∞)， 又 琢∈(0, 仔)，

∴ 琢∈[ 仔4 , 仔
2 )∪ ( 仔2 , 3仔

4 ].

分析总结：
此题同样忽视了当 cos兹=0 时斜率不存在这一情况 ． 当

cos兹=0 时， 方程变为 x+3=0， 其倾斜角为 仔
2 ， 故倾斜角的范

围应是 [ 仔4 , 3仔
4 ]．

在倾斜角和斜率的关系中， 若 k=0， 则倾斜角为 0°； 若
k>0， 则倾斜角为锐角， 且 k 随着倾斜角的增大而增大； 若
k<0， 则倾斜角为钝角， 且 k 随着倾斜角的增大而增大； 若 k
不存在， 则倾斜角为 90°．

再试身手
若曲线 C１： x2+y2-2x=0与曲线 C2： y[y-k(x+1)]=0有四个不

同交点， 则实数 k 的取值范围是 （ ）

A. (- 3姨
3 , 3姨

3 ) B. (- 3姨
3 , 0)∪(0, 3姨

3 )

C. [- 3姨
3 , 3姨

3 ] D. (-∞, - 3姨
3 )∪( 3姨

3 , +∞)

〖答案〗B.
二、 截距问题
1． 混淆截距和距离
例 3． 求过点 P(-5, -4)且与两坐标轴所围成的三角形面积

为 5的直线方程．

错解： 设直线方程为 ｘ
ａ ＋ ｙ

ｂ ＝１， 且直线过点 P (-5, -4)，

得 -5
ａ ＋ -4

ｂ ＝１……①，

又 １
２ ａｂ=5， 故 ａｂ=10……②

由①②无解， 故直线方程不存在．
分析总结：
这里将直线在 x 轴和 y 轴的截距当成距离导致错解． 事实

上， 直线与两坐标轴所围成的三角形面积为 |ａｂ|
２ ， 而不是ａｂ

２ ．

2． 忽视截距为零
例 4．求经过点 (2, 1) 且在两坐标轴上截距相等的直线方程．

错解： 设所求直线方程为 ｘ
ａ ＋ ｙ

ｂ ＝１．

由 2
ａ ＋ 1

ｂ ＝１且 ａ=ｂ得 ａ=ｂ=3．

∴ 所求的直线方程为 x+y=3．
分析总结：
上述解法是以截距不为零为前提的． 事实上， 当直线在两

坐标轴上的截距都为零， 即经过原点时， 也满足题意， 此时

直线方程为 y= １
２ x， 故满足题意的直线方程为 y= １

２ x或 x+y=3．

截距相等包括两层意思， 一是截距不为零时相等， 二是
截距为零时相等， 而后者常被忽视， 造成漏解．因此， 对于此
类题目， 需分类讨论求解．

再试身手
已知直线 l： (m2-2m-3)x+(2m2+m-1)y=2m-6的横、 纵截距

相等， 求实数 m 的值．
〖答案〗m=3 或 m=-2.

三、 求直线方程问题
1． 忽视与 x 轴平行的情况
例 5． 已知直线 l 过 (1, 2)、 (2, b)， 求直线 l 的方程．

错解： 由两点式， 得直线 l 的方程为 ｙ-2
ｂ-2 ＝

ｘ-1
2-1……③，

整理， 得所求的方程为 (2-b)x+ｙ+b-4=0．
分析总结：
这里忽视了 b=2， 即与 x 轴平行的情况， 若 b=2， ③式不

成立．
一般地， 过 A(x1, ｙ1) 和 B(x2, ｙ2) 两点的直线方程可写成

(x2-x1)(ｙ-ｙ1)- (ｙ2-ｙ1)(x-x1)=0 的形式． 在 x2≠ｘ１且 y2≠y１时才写成
ｙ-ｙ1
ｙ2-ｙ1

＝ x-x1
x2-x1

．

2． 忽视两条直线重合的情况
例 6． 已知直线 ax+3y+1=0 与 x+(a-2)ｙ+a=0 平行， 求 a 的

值．

错解： ∵ a
1 = 3

a-２ ， 解得 a=-1或 a=3．

分析总结：
上述解法忽视了两直线可能重合的情况． 因为当 a=1时，

a
1 = 3

a-２ =
1
a ， 此时两直线重合， 所以 a=-1舍去， 故 a的值为 3．

3． 忽视直线的存在性的情况
例 7． 已知直线 l１： (m+3)x+(m-1)y-5=0 与直线 l2： (m-1)x+

(3m+9)y-1=0互相垂直， 试求 m 的值．

错解： 直线 l１ 的斜率为 k１=- m+3
m-1 ， 直线 l2 的斜率为 k2=

43




